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1 Les connecteurs et/ou

Exercice 1
Compléter les ...... des phrases par ET ou bien par OU.

1. Si ABCD est un carré de centre O, alors Oe[AB] ...... O€[BD];

Exercice 2

Les points I, JJ et K peuvent-ils étre
1. confondus?
2. distincts et alignés?
3. distincts et sur le méme cercle € ?

4. distincts et sur le méme cercle €’ ?

2 Implication

Exercice 3

2. Si ABC est un triangle isocele, alors AB=AC ...... BC=BA..... CA =CB.
3. SIAB=AC...... AB = BC, alors le triangle ABC est équilatéral.

4, Si(x—1)(x—2)=0,alorsx=1...... x=2.

5. Sixe]-5,-2[ul2,5[, alors -5<x<-2...... 2<x<b.

6. Sixe]l-5,-2[n]12,5[, alors -5<x<-2...... 2<x<b.

2025-2026

Soit deux cercles € et €’ distincts d’intersection non vide. On considére trois points I, J et K tels
que le point I appartient a €, le point J appartient & € et €’ et le point K appartient 4 € ou €’.

Déterminer 'ensemble E formé des entiers naturels non nuls inférieurs ou égaux a 20 qui vérifient

Pénoncé :
Si n est un nombre pair, alors n+ 1 est un nombre premier
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FIGURE 1 — Le labyrinthe de I'exo 4

Exercice 4

Lire attentivement les lignes ci-dessous avant de répondre aux questions.

Une personne que nous appellerons X a traversé ce labyrinthe, de 'entrée a la sortie, sans jamais
étre passée deux fois par la méme porte. Les pieces sont nommées A, B, C, ... comme il est indiqué
sur la figure.

Il est possible d’énoncer des phrases qui aient un sens par rapport a la situation proposée et sur
la vérité desquelles on puisse se prononcer (VRAI ou FAUX), ou qui peuvent étre telles que les
informations que l'on posseéde ne suffisent pas pour décider si elles sont vraies ou fausses.

Par exemple, la phrase “X est passé par C” est une phrase VRAIE. En effet, on affirme que X a
traversé le labyrinthe et C est la seule piece d’entrée.

Pour chacune des 6 phrases suivantes, dire si elle est VRAIE, si elle est FAUSSE ou si ON NE PEUT
PAS SAVOIR, et, dans chaque cas, expliquez votre réponse.

1. X est passé par P.
X est passé par N.
X est passé par M.
Si X est passé par O, alors X est passé par F.
Si X est passé par K, alors X est passé par L.
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Si X est passé par L, alors X est passé par K.



3 Quantificateurs

Exercice 5
Ecrire avec des quantificateurs les phrases suivantes.

1. y est le carré d'un nombre réel.
On peut trouver au moins un rationnel compris entre v2 et v/3.
Il existe plusieurs rationnels compris entre v/2 et v/3.

Tout entier naturel multiple de 6 est multiple de 3.

DAl

Si la somme de deux entiers naturels est nulle, alors ces deux entiers sont nuls.

Exercice 6
Donner la négation des assertions suivantes :

1. Vx€[2,3], x?-5x+6<0.

2. Ve>0,3a>0,VxeR, (Jx|<a=|f(x)|<e).

3. AM>0,VneN, |u, <M.

4. Y(x,y,a) € R3, ((x<a et y<a)=3JzeR, (z<a et x#z et y;éz)).

Exercice 7
Soit f est une application de R dans R. Ecrire la négation de la proposition P suivante :

VxeR,Vx' eR, fx)=fx) = x=x«.

Dire de plusieurs fagons, en langage courant, ce que signifie la proposition P . Dire aussi ce que
signifie la proposition —P.

Exercice 8

Soit A une partie de R. Pour chacune des propositions ci-dessous, dire ce que signifie cette proposition,
et écrire sa négation. Donner également un exemple de partie A de R pour laquelle la proposition
est vraie.

IMeR, VxeA, x<M
VxeA, IMEeR,
dxeA, VMEeR,
VMeR, dxeA,

A e

&
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Exercice 9

Soit ' : R — R une application. Pour chacune des propositions ci-dessous, dire ce que signifie cette

proposition, et écrire sa négation. Donner également un exemple de fonction f pour laquelle la
proposition est vraie.

1. daeR, VbeR, f(b)=a.
2. beR, VaeR, f(b)=a.
3. VbeR, FJaeR, f(b)=a.
4. YVaeR, 3FbeR, f(b)=a.

Exercice 10

Soit P la proposition « Tout entier naturel peut s’écrire comme la somme des carrés de deux entiers
naturels ».

1. Ecrire P en langage symbolique (quantificateurs, variables, connecteurs).
2. Ecrire la négation de P, toujours en langage symbolique.

3. P est-elle vraie ou fausse?
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